
EXERCICE N°1 ( 5 points)
       Compléter la feuille ci – jointe

EXERCICE N°2  ( 7 points)

    1)a) Résoudre dans C, l’équation ( )Eθ  : 2 ( 2) 1 0i iZ i e Z eθ θ+ − + − =  ; ,
2

 ∈  

π
θ π

       b) Donner les solutions de ( )Eθ  sous forme trigonométrique.

    2) Dans le plan complexe rapporté à un repère orthonormé direct ( , , )o u v
r r

, déterminer et construire

        l’ensemble des points M d’affixe ( )ii i e θ− lorsque θ  varie dans l’intervalle ,
2
π

π 
  

    3) Soient les points (1)A et ( )B i  et :f P \{B} P→ \A}   , ' '( ) ( )M Z M Z→ tel que ' Z iZ
Z i

−
=

+
       a) Montrer que : si Z i≠  et 1Z =    alors 'Z  est imaginaire pur

       b) Montrer que les vecteurs 'AM
uuuuur

 et BM
uuuur

 sont orthogonaux
       c) Construire 'M  sachant que M désigne un point du cercle trigonométrique privé du point B
    4) Soit α un réel de l’intervalle ] [0, 2π

       a) Montrer que :  si Z i≠   et iZ i e
Z i

α−
=

+
   alors cot

2
Z g α = −  

 

       b) Résoudre dans  l’équation : 3 32
( ) ( 1 )( )

2
Z i i Z i− = − + +

EXERCICE N°3 ( 8 points)

    1) Soit la fonction f définie sur [ [0, +∞  par
2

( )
1 1

xf x
x

=
+ +

       Donner le sens de variation de f  sur [ [0, +∞

    2) Soit ( )nu la suite réelle définie sur par : 0

1

1
( ) ,n n

u
u f u n+

=
 = ∈

      a) Montrer que pour tout n∈  on a : 0 1nu ≤p

     b) Etudier la monotonie de la suite ( )nu
     c) En déduire qu’elle est convergente et donner sa limite

    3)a) Vérifier que pour tout 0,
4

x π ∈  
on a :

2 21 1
tgx xtg

tg x
 =  
 + +

     b) Montrer par recurrence que  : 22n nu tg π
+

 =  
 

     c) Retrouver lim nn
u

→+∞

    4) On pose pour tout n∈  on a :
0

( 1)
n

k
n k

k
S u

=

= −∑    ; 2n nv S=    et 2 1n nw S +=
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     a) Calculer 0v  et 0w
     b) Montrer que pour tout n∈ on a : n nw vp

     c) Etudier la monotonie de chacune des suites ( )nv et ( )nw

     d) En déduire que les suites ( )nv et ( )nw sont convergentes vers la même limite l et que 2 2 1l− ≤ ≤

FEUILLE A RENDRE
VRAI - FAUX :

1) Soit Z un nombre complexe : 2 25 5Z Z= ⇔ = ou 5Z = −

   2) Soient Z  et 'Z  deux nombres complexes : ' 'Z Z Z Z= ⇔ =   ou 'Z Z= −

   3) Soient ( ) , ( )A BA Z B Z  et ( )CC Z  trois points tels que : 4 ( )B A C AZ Z i Z Z− = − −
      Les droites ( )AB  et ( )AC  sont parallèles

  4) Pour tous réels θ  et 'θ  on a :
'

'
'

22cos
2

i
i ie e e

θ θ

θ θ θ θ
 +
  
  −

+ =  
 

  5) Soit Z un nombre complexe non nul
            Si ( 0 )iZ r e r etθ θ= ≠ ∈    alors Z r=   et arg( ) (2 )Z θ π≡

  6) Si ( , )Z a bi a b= + ∈ ∈   alors 2 2Z a b= +

  7) Soient ( )nu  et ( )nv deux suites réelles telles que lim limn nn n
u v

→+ ∞ →+∞
=

      On a ( )nu  et ( )nv  sont deux suites adjacentes

  8) Soit ( )nu  une suite réelle telle que 2( )nu  et 2 1( )nu + sont convergentes
       On a ( )nu est une suite convergente

  9) Soit ( )nu une suite réelle définie sur
     Si ( )nu est croissante et majorée par 3 alors elle converge vers 3

  10) La fonction 1: ; 1
1

xf x x
x
−

≠
−

a  est prolongeable par continuité en 1

 11) L’équation 5 2 7 0x x+ − =  admet dans une unique solution α

12) Soient a et b deux réels tels que a bp

           Si f est continue sur l’intervalle [ ],a b   alors [ ]( ) [ ], ( ) , ( )f a b f a f b=

13) Soit f une fonction définie sur l’intervalle [ ]2, 4

       Si
[ ]

( ) ( )
2,4

(2) 2008 (4) 2008 0

f est continue sur

f f




− × − p
    alors l’équation ( ) 2008f x =  admet au moins

             une solution dans l’intervalle [ ]2, 4
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14) Soit f une fonction définie sur un domaine D

        Si
2

3( ) 2 1
1

f x x
x x

= − +
+ +

  alors la droite d’équation 2 1y x= − est une asymptote

             oblique à la courbe de f au voisinage de ( )+ ∞

 15) Soit ,dans , l’équation 2( ) : 2 cos 1 sin 0E Z Zθ θ θ− + + =  ; ] [0,θ π∈

        Si 'Z  et ' 'Z  sont les solutions de ( )Eθ  alors ' ' '
1 1 2cos

1 sinZ Z
θ
θ

+ =
+

 16) 2
20

1lim sin 0
x

x
x→

  = 
 

http://afimath.jimdo.com/


