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Blague : Logarithme et Exponentielle vont ensemble au cinéma. Lequel invite I'autre ?

Réponse : exponentielle, car logarithme népérien (ne peut rien).

+  Exercice
I) Soit g la fonction définie sur I’intervalle] O ; + co[par: g(x)=x*-1 +Inx.
1) Déterminer le sens de variation de la fonction g sur I’intervalle] 0 ; + cof.
2) Calculer g(1) et en déduire I'é¢tude du signe de g(x) pour x appartenant a I’intervalle] 0 ; + cof.
II) Pour tout nombre réel x appartenant a I'intervalle] 0 ; + [, on pose:

w fl) =x—-1- x w

et ¢p sa courbe représentative dans un repére orthonormé (0;1,7)

1)a) Déterminer la limite de la fonction f'en 0 et donner une interprétation graphique de cette
limite.

J- b) Déterminer la limite de la fonction f'en + 0. I
¢ 2)a) Vérifier que, pour tout réel x appartenant a ’intervalle] 0 ; + eo[ , e
e
i b) Déterminer le tableau de variation de la fonction f'sur l'intervalle ]0 ; + caf . "
2 3) a) Justifier que la droite D d'équation y = x - lest asymptote a la courbe . A
" b) Etudier les positions relatives de la courbe @ et de la droite D. I
w ¢) Tracer la droite D et la courbe ¢ dans le plan P muni du repére (0;1,7) Ve
4)Calculer A la mesure exprimée en cm?, de l'aire de la partie du plan P comprise entre la
courbe @, I'axe des abscisses, et les droites d'équation x =1 etx = e.

4  Correction *
pAY , 1 o
s~ DDg )= 2x+—>0carx €]0; + cof. b

donc g est strictement croissante sur l'intervalle] 0 ; + co[.
2)g(1)=12-1+In1=0
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; b) f'( x) est du signe de g(x) sur J0 ; + ©o[ , on en déduit les variations de f: h
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N donc la droite d'équation y = x - 1 est asymptote a la courbe ¢ en + ©o. N
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L DA = 4ff(x)dx =4[x7—x—%(lnx)2 = (2e?% — 4e) cm? "
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