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EXERCICE N°1
Uy =2

Soit (un )nDN la suite réelle définie par : u : +3

n+l n

2
==u
5

Partie A

1°) Calculer ui et usz . u est-elle une suite géométrique ? u est-elle une suite arithmétique ?
2°)Montrer que : pour toutnde N: 2<u, <5.

3°)Montrer que (u) est croissante sur N .

4°)En déduire que (u) est convergente et calculer sa limite.

Partie B

On pose, pour tout entier natureln: v, =u, —5.

1°)Montrer que (v) soit une suite géométrique

2°)Exprimer Vv, puis u, en fonction de n.

3°)Calculer limv, et limu,.

n — +oo n — +oo
n n
4°)Soit pour tout nde N : s, =v, +v; +...+v, = ZUk et ', =uytu;+..+tu, = Zuk
k=0 k=0
a- Exprimer s, puis s', en fonction de n
b- Calculer alors lims, et lim s,
n — +oo n — +oo
EXERCICE N° 2
1
uO - E
Soit (un )nDN la suite réelle définie par : u : 2u
- n
n+l 1+ u,
Partie A © o

I1°)Montrer que : pour tout nde N: O0<u, <1.

2°)Montrer que (u) est croissante sur N .
3°)En déduire que (u) est convergente et calculer sa limite.
Partie B

; 7

On pose, pour tout entier natureln : v, =——1.
n

1°)Montrer que (v) soit une suite géométrique
2°)Exprimer Vv, puis u, en fonction de n.
3°)Calculer limv, et limu,.

n — +oo n — +oo
EXERCICE N° 3
uy =3
Soit (un )nDN la suite réelle définie par : u : 1+u,”
Up+s = P)
(O]
Partie A o
1°)Montrer que : pour tout nde N : u, =1.
o 1 B un2
2°)Montrer que pour tout nde N : u,.; —u, =
2 Un+1 +un

3°)En déduire le sens de variations de (u).
4°)En déduire que (u) est convergente et calculer sa limite.
Partie B

. . 2
On pose, pour tout entier naturel n: v, =u,,

-1.
1°)Montrer que (v) soit une suite géométrique
2°)Exprimer v, puis u, en fonction de n.

3°)Calculer limv, et limu,.

n - +oo n — +oo
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EXERCICE N°4
Soient a et b deux réels tels que 0<a <b et (un) la suite définie par :

u;=a+b et OnON * : un+1=a+b—a—b.
un

1°) On suppose que a<b.

(a) Montrer que (un est minorée par b .

(b) Etudier la monotonie de la suite (un)en déduire qu’elle est convergente.

. . e u, —b

2°) Soit v la suite définiepar: OnON* : v, = —2—
u, —a
(a) Montrer que v est une suite géométrique.
(b) En déduire u, en fonctionden,aetb

(c) Calculer alors lim u,

n — +oo
3°) On suppose que a=b .
(a) Calculer u;,uy,uy,u, en fonction de a .

(b) Exprimer alors u,, en fonction de n et a puis lim u, .

EXERCICE N°5

On considere la suite réelle (un) définiepar: uy,=38et OnON :u,,; =3 .

n
1°)Montrer que (un)est minorée par 2 .

2°)Etudier la monotonie de la suite (un)

3°)En déduire que (un)est convergente et calculer sa limite.

1
o 5 . . —_—
4°)Montrer par récurrence que : pour tout nde N: u, =2 +2T+10__]

5°)Calculer alors nlirizoo u,
EXERCICE N°6
Soit la fonction f:R+ - R, x — f(x)= V4 +3x .
On considere la suite réelle u définie par u, =0 et OnON : u,,; = f(un)
1°)(a) Montrer que : OnON : 0<u, <4
(b) Etudier la monotonie de u .
(c) En déduire que u est convergente .

2°)(a) Montrer que : OnON ,

o O]

ey —4) < §|un ~4)

(b) En déduire: OnON ,

n—+ow

n
u, -4 < 4@] . En déduire alors lim u, .
y

EXERCICE N°7
uy =2
Soient (un )nDN et (vn )nDN deux suites réelles définie par : _3u, +v, et

1°) Calculer ui et vD, uz et vs .

e uy est-elle une suite géométrique ? u est-elle une suite arithmétique ?
* v est-elle une suite géométrique ? v est-elle une suite arithmétique ?
2°) On pose, pour tout entier naturel n: x, =u, —v,,.
» Montrer que (x) soit une suite géométrique

» Exprimer x, en fonction de n.

3°)Montrer que pour tout nde N : u, <v,

4°)Montrer que (u) est croissante sur N et (v) est décroissante sur N
5°)En déduire que pourtoutndeN:u, <3 etv, =2

6°)En déduire que (u) et (v) convergent vres le méme limite.




