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Exercicen’l
A tout nombre complexe z distinct de (i), on associe z' = IZZ—+|1
+

1. a) Ecrire Z sous forme cartésienne lorsgque z =2

b) Soit : 6 }Og[ Ecrire i€’ +1 et € ° +i sousforme exponentielle.

c) Déterminer laforme exponentielle de ' lorsque z=¢€'°
2. Dans le plan complexe rapporté a un repére orthonormé direct (O; 5\7) :
On donneles points A, B et C d’ affixes respectives :i,-i et 2.
atout point M(2) distinct de B on associe le point M’ (Z').
a) Déterminer I’ ensemble E des points M(z) tel que ' soit imaginaire pur
b) Déterminer I’ ensemble F des points M(2) tel que |2| =1

c) Montrer que : (G,AOM ')z%+(W3,Am)[2n]

En déduire que : si ' est réel alors M appartient aun cercle que I’ on précisera.
3. a) Montrer que letriangle ABC est isocéle.

b) Déterminer I" affixe du point D pour que ACBD soit un losange.
Exercicen©2

Le plan complexe P est muni d’ un repere orthonormé direct (O; J\?) On note A et B les points d’ affixes
respectives i et i3,
. zZ—i
Soit f:P\{Al > P;M(z) > M'(z')telque z'=
(A= PM(2) > M (2) e
1. Danscette question, on prend z=1et ' le complexe qui lui correspond.

a) Donner laforme agébriquede Z'.
b) Donner laforme trigopnométrique de z'.

c) Déduire les valeurs de cos " | et sin| =
12 12

z-1i
z—i/3
3. &) Montrer que Vz eX\{i;i\/E} onawg(z')z(WB;m)[zn]w&M le point d’ affixe z.

b) Soit F={M(2) tel que z' est un réel non nul}

A I'aide de 3)a); montrer que F est ladroite (AB) privéede A et B.

Exercicen®3

Soit 6 € [0, 7] on considére dans C I’ équation (E) z? — 2(cos0)z + 2(1 — sinf) = 0
1. a)Vérifier que cos?(0) — 2(1 — sin®) = —(1 — sinB)?

b) Résoudre dans C I’ équation E

2 .Soit I'ensemble E des points M(2) tel que =1 ; Prouver que E est la médiatrice de[AB].

2. Le plan complexe P rapporté aun repére orthonormé(o, U, V), Soient A, M et M’ les points
d’ affixes v/3, cos@+i(1-sinB) et cosO-i(1-sin6)

3. Déterminer et construire F I’ ensemble des points M lorsque 6décrit [0, ]

a) Montrer que AM? = 5 — 4cos (0 — g)

b) Déterminer 6 pour laquelle AM est minimale.



